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Pierwszy piechur w ciggu minuty przebywa 1/a drogi, drugi 1/b drogi.
Obaj piechurzy przebywaja 1/a+1/b czyli (b+a)/ab
Odp. Piechurzy spotkaja sie po 1 :b+—a = a—b minut
ab b+a

(5a+1) - (5b+4)+ = |(5a+1)® — (5b +4)? [(5a+1)? + (5b +4)? |
=5(5a2+2a-5b2-20b-3)((5a+1)2+(5b+4)?)
Odp. Jeden z czynnikéw iloczynu réwny jest 5, stad iloczyn jest wielokrotnoscia 5.

Odp. 1

x-liczba dziewczat na poczatku, y- liczba chtopcéw na poczatku
Otrzymujemy réwnania: y=2(x-15)
x-15=5(y-45)
Odp x=40

x —liczba rzedéw po y krzeset  czyli: xy=320, gdy dodamy do kazdego rzedu po
4 krzesta (1acznie 4x krzeset) i jeszcze jeden rzad ( tzn. y+4 krzeset) ilo$¢ miejsc
wzro$nie 0 100, a zatem 4x +y + 4 = 100.

Whioskujemy, Ze y jest podzielne przez 4. Podstawiamy y= 4z otrzymujemy uktad
réwnan

Xx-2=80 _ _ _
po rozwigzaniu otrzymujemy
X+2=24

x=4iz=20 lubx=20 iz=4.

Odp. W Sali mamy 4 rzedy po 80 krzeset, badZ 20 rzedéw po 16 krzeset .

9999999992=(10°-1)2=1018-2*10°+1
Odp. jest 8 dziewiatek.

k- kwota za ktéra handlarz zakupit towar, (k # 0) bo w przeciwnym razie nie zmienitaby
sie cena zakupu, a wiec takze nie zwiekszytby sie zysk procentowy

s - kwota za ktdrg handlarz sprzedat towar

Czysty zysk ze sprzedaz wynosi p% ceny hurtowej, wiec: s =k + p% k ;

s=k (1+ p%)

Gdyby cena zakupu byta o 8% mniejsza to zysk wyni6stby (p+10)% , a wiec:

s=092k + (p +10%) 0.92k; s=092k(1+p+10%)

W obu przypadkach cena sprzedazy jest ta sama, wiec:

k(1+p/100)=092k (1 +p+ 10 /100)

Odp.p =15.
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10.
x - szukana masa deski
Plywak zanurzony z deska w wodzie nie utonie, jesli Srednia gestos¢ jego ciata i deski
bedzie nie wieksza niz gestos$¢ wody.
objetos¢ ptywaka =45/1
objetos¢ deski = */g 15
gesto$¢ ciata ptywaka i deski obliczymy jako iloraz ich tacznej masy i tacznej objetosci,
stad: 120459 /(45/1,14x/0,15)
Po przeksztatceniach dostajemy x=0,722 kg
Odp. Masa deski ptywackiej musi wynosi¢ co najmniej 0,722 kg.

Kto$ dociekliwy mégtby spytaé, co by byto, gdyby to nie byta deska ptywacka, tylko
deska surfingowa. W takim przypadku ptywak nie jest zanurzony w wodzie i przy
obliczaniu $redniej gesto$ci nie bierzemy pod uwage jego objetosci. Dostajemy
nieréwnos¢ 12(45+9/(, 0 15), ktéra po rozwigzaniu daje x=7,941 kg.
11.
x- ilo$¢ roztworu o stezeniu p%
y- ilo$¢ odparowanej wody
z uktadu réwnan
p%x + 0,4 = 20%(x+0,4)
p%x = 20%(x-y)
obliczamyy =1,6
Odp. Nalezy odprowadz 1,6 kg wody.
12.
x- ilo$¢ rozlanej wody
1/3 x - ilo$¢ wody wlanej do I naczynia
3/5(x-1/3x)=3/5*2/3x=2/5 x - illo§¢ wody wlanej do Il naczynia
2/3x-2/5x=10/15x - 6/15x=4/15x -tyle wody zostato
5/8* 4/15x=1/6x - ilo§¢ wody wlanej do III naczynia
1/3x+2/5x+1/6X + 6=X
Stad x= 60 kg
Odp. Rozlano 60 kg wody.
13.
V=20*10*100=20000dm3
Jezeli wlano 5000 dm3 mleka, to pozostato jeszcze 15000 dm3 wolnego miejsca.
Zatem wlano 15000 dm3 mleka o zawartosci 4,2% ttuszczu.
3,4%*5000 + 4,2% * 15000 = p% * 20000
Stad p=4 %
Odp. Mleko w zbiorniku zawiera 4% tluszczu.
14.-9

15. Poniewaz 3/abc =4 i 4/abcd = 2\/E, wiec abc = 43 oraz abcd = 24- 102
czyli 43d = 24 102 stad, dzielac stronami otrzymujemy d = 102 : 4 = 25

16. Oznaczmy przez x po ilu latach ojciec bedzie n razy starszy od syna.
Réwnanie: 40 +x=n(10 + x).

40-10n
Stad x= —1 czylidlan=2,tox=20o0razdlan=3,tox=5, dlan=4 mamyx=0
n
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Ojciec bedzie za 5 lat 3 razy starszy od syna, za 20 lat bedzie 2 razy starszy od syna.
Obecnie jest 4 razy starszy od syna. (Dlan =6, x = - 4 co oznacza, Ze ojciec 4 lata temu
byt 6 razy starszy od syna itd.).
17.
x- cyfra dziesigtek
y- cyfra jednosci
Z uktadu rownan wyznaczamy
10x+y=6(x+y)+3
10x +y = 5(x+y+2) + 5
x=7 y=5 Odp. Szukana liczba 57
18.
x- liczba 0s6b w jednym autobusie
6x- liczba wszystkich kibicéw, ktorzy odjechali autobusem
115%*6x- liczba kibicédw, ktorzy poszli pieszo
6x>150
6x+115%6x< 400
Stad x>25 ale < 31
Sprawdzajac dla x= 26,27,28,29,30,31 otrzymujemy tylko jedna liczbe, ktéra speinia
warunkKi. Jest nig x=30. Wéwczas 6x= 180, 115%z 6x= 207
Odp. Byto 387 kibicow.
19.
x- wielko$¢ zamdwienia
600:30 =20 - limit dzienny
600 =30% x
Stad x= 2000
2000- 600 = 1400 - tyle pozostato do wykonania
1400:56= 25- tyle nalezy wykona¢ dziennie
25-20=5
5 ile to procent 20?
5/20*100% = 25%
Odp. Dzienng produkcje nalezy zwiekszy¢ o 25%.
20.
Przekatne prostokata majg jednakowe dtugosci (uzasadnienie np. z przystawania
tréjkatow; jesli uczen tego nie pokaze od razu, powinien to zrobi¢ na koniec na prosbe
jury, jesli nie potrafi, odejmujemy 4 pkt). Niech boki prostokata majg dtugosci x i y.
Wtedy xy=120 oraz x+y=23. Z twierdzenia Pitagorasa kwadrat dtugos$¢ przekatnej to
x2+y2 = (x+y)2 - 2xy, czyli 289. Dtugos¢ przekatnej to 289 = 17.
21.

Srednica kota ma dtugo$¢ 12, wiec promien 6. Odlegtosé
$rodka kota od dtuzszego boku prostokata wynosi 3. Srednice AE i CD dzielg cze$é
wspdlng figur na dwa wycinki kota i dwa trojkaty réwnoramienne. Kagt AOB ma miare 60



VII POWIATOWY KONKURS MATEMATYCZNY SZKOL GIMNAZJALNYCH
»W POGONI ZA INDEKSEM”
ZADANIA PRZYGOTOWAWCZE - ROZWIAZANIA 1 ODPOWIEDZI

rok szkolny 2015/2016

(potéwka tréjkata réwnobocznego, AO=6, OB.=3), zatem |AB|= 33 i pole obu tréjkatow
to. 2- % -6-3+/3 =18+/3 Miara kata AOD to 60 (kat przylegty do 120 ), wiec oba wycinki

stanowia 1/3 kota i maja tacznie pole 1/3 7-6° =127.
Zacieniowane pole to 127 +18/3

22, -----
23.2

5
24. Niech h oznacza wysokos$¢ trapezu ABCD. Jest ona rowna wysokosci trojkata ACE.

|AD| + |BC|
Papcp = - 2 h
b _lMEl
AEC = 5

Poniewaz BD || CE wiec |DE| = |BC]|, skad
|AE| |AD| + |DE| |AD| + |BC|

25.750

26. 2a+b

27.30

28. Rysujemy siatke.

Z rysunku wida¢, ze dtugo$¢ drogi mozemy obliczy¢ z trojkata prostokgtnego A BC,
R
AB=\AC?+CB? =+/5+4.5=05.

29.41m3

30. 133cm2lub 171cm?
31.V=125cm3

32.r= 8,6cm czyli 2r= 17,2cm

33. Ciezar skrzyn jest taki sam.
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34. 400 cm3 soku
35.

AB=2R-2r=16—-10=6

BC = VAC?Z — AB? = +/100 — 36 = 8.

36.450



